XXI1 Konkurs Matematyczny Euklides 2024 - zadania na etap szkolny

Zad. 1. Liczbe 100 przedstaw w postaci sumy dwoch sktadnikéw tak, aby suma ich kwadratow byta
najmniejsza.

Zad. 2. Krotsza przekatna trapezu prostokatnego dzieli ten trapez na dwa trojkaty, z ktorych jeden jest
réwnoboczny. Wysoko$é trapezu jest rowna 6v/3 cm. Oblicz pole trapezu.

Zad. 3. Doprowadz do najprostszej postaci wyrazenie:
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(m + ﬁ) ( s + 1) —ip2 @ nastepnie oblicz jego warto$¢ dla a = > b=0,25.

Zad. 4. W koto wpisano trojkat rownoramienny ABC ( |AC|=[BC| ), w ktérym kat ACB ma miare 30",
Wysokoéé opuszczona z wierzchotka C jest rowna 4+/3 cm. Oblicz promien kota i pole trojkata ABC.

Zad. 5. Dana jest funkcja f(x) = ax? + bx + ¢

a) Wyznacz wspoélczynniki a, b, ¢ wiedzac, ze funkcja ma warto$¢ najwigeksza rowna 275, jej osig symetrii
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jest prosta o rownaniu x = -, a jednym z miejsc zerowych jest x = =3 .

b) Naszkicuj wykres funkcji g(x) = |f (x - %) - l| :
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Zad. 6. Prosta k przechodzi przez punkty (—3,—1) i (6,2), prosta l przez (2,4) i (—1,1),
a prostam przez (5,—1) i (0,4). Punkty przeciecia tych prostych sg wierzchotkami trojkata ABC.

a) Oblicz pole trojkata ABC .
b) Oblicz dlugos¢ srodkowej opuszczonej na najdtuzszy bok.

Zad. 7. Rowerzysta jadac ze stalg predkoscig v pokonal pewng tras¢ w czasie t. Gdyby jego predkosc byta
o 1 km/h wigksza, to czas przejazdu bytby o 9 minut krotszy, gdyby za$ byta o 4 km/h mniejsza, to czas
przejazdu byltby o 45 minut dluzszy. Oblicz przebyta przez rowerzyste droge, predkos¢ rowerzysty 1 czas
przejazdu.

Zad. 8. Trasa rajdu samochodowego miata dtugos¢ 432 km. Zwyciezca rajdu pokonat te tras¢ o 3 godziny
szybciej niz ostatni zawodnik. Srednia predkos¢ zwyciezcy byta o 12 km/h wicksza od $redniej predkosci
ostatniego zawodnika. Oblicz czas przejazdu obu tych zawodnikow.
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Zad. 9. Zapisz wyrazenie \/ (x2 + xiz) + 10 (x + i) + 5 bez uzycia pierwiastka.

Zad. 10. Dane sg roztwory 4% i 15% kwasu siarkowego. W jakim stosunku nalezy je zmieszac,
aby otrzymac roztwor 10% tego kwasu?



